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ФУНКЦИИ АРКСИНУС И АРККОСИНУС 

 

На отрезке ⎥⎦
⎤

⎢⎣
⎡ ππ
−

2
;

2
 функция  xsiny = непрерывна и 

строго возрастает. В соответствии с теоремой 3.2 существу-
ет обратная функция ( )xf 1− , [ ]1;1x −∈ , которая также бу-
дет непрерывной и строго возрастающей. Обозначают эту 
функцию  (арксинус икс). Словосочетание  
«переводится» (читается) как «угол, синус которого равен  » 
(arc – угол, sin – синус). 

xarcsin xarcsin
x

Таким образом, арксинусом числа [ ]1;1x −∈  называется 

такой угол , принадлежащий отрезку α [ ]2;2 ππ− , синус 

которого равен . x
В соответствии  со свойствами обратных функций 
( )( ) ( )( )( )xxff;yyff 11 == −−  имеем тождества 

( ) [ ]1;1x,xxarcsinsin −∈=                         (3.2) 

 ( ) ⎥⎦
⎤

⎢⎣
⎡ ππ
−∈αα=α

2
;

2
,sinarcsin                  (3.3) 

Заметим, что как выражение , так и тожде-
ство (3.2) имеют смысл только для 

( xarcsinsin )
[ ]1;1x −∈ , тогда как вы-

ражение ( )αsinarcsin  имеет смысл для любого R∈α , но то-

ждество (3.3) верно только для ⎥⎦
⎤

⎢⎣
⎡ ππ
−∈α

2
;

2
. 
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Свойства функции  xarcsiny =  

1. Область определения: ( ) [ ]1 ;1yD −= . 
2. Область значений: 

( ) [ ]⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ∈

π
≤≤

π
−⎥⎦

⎤
⎢⎣
⎡ ππ
−= 1 1;-всех x для  

2
xarcsin

2
:

2
;

2
yE . 

3. Четность:  – нечетная функция. Для любого  
  

xarcsin
[ ]11;-x∈

( ) xarcsinxarcsin −=−  . 

4. Периодичность: непериодическая, так как каждое свое зна-
чение она принимает один раз. 

5. Интервалы монотонности: строго возрастает на всей об-
ласти определения. 

6. Экстремальные значения: локальных экстремумов нет.  

Наименьшее значение на отрезке : [ ]1,1−

[ ]
( )

2
xarcsinmin

1;1x

π
−=

−∈
. 

Наибольшее: 
[ ]

( )
2

xarcsinmax
1;1x

π
=

−∈
. 

7. График функции [ ]1;1x,xarcsiny −∈= , приведен на 
рис. 3.10 и 3.11 вместе с графиком функции 

⎥⎦
⎤

⎢⎣
⎡ ππ
−∈=

2
;

2
x,xsiny , из которого он получается ото-

бражением относительно прямой xy = . 
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Функция xcosy =  на отрезке [ ]π;0  непрерывна и строго 
убывает. В соответствии с теоремой 3.2 существует обрат-
ная функция ( ) [ ],1;1x,xf 1 −∈−  которая также будет непре-
рывной и строго убывающей Обозначают ее   (аркко-
синус), т.е.  арккосинусом числа 

xarccos
[ 1;1x − ]∈  называется такой 

угол , принадлежащий отрезку α [ ]π;0 , косинус которого ра-
вен : x

 
( ) [ 1;1x,xxarccoscos −∈ ]=                            (3.4) 

 
Имеет место также тождество 
 

( ) [ ]π∈αα=α ;0,cosarccos .                           (3.5) 

 
Выражение ( )αcosarccos  определено для всех R∈α , но 

тождество (3.5) верно только для [ ]π∈α ;0 . 
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Свойства функции  xarccosy =  
1. Область определения: ( ) [ ]1 ;1yD −= . 
2. Область значений: 

( ) [ ] [ ]( )1 1;-всех x для  xarccos0:;0yE ∈π≤≤π= . 
3. Четность и нечетность:  - ни четная, ни нечетная 

функция. Для всех 
xarccos

[ ]11;-x∈  справедливо тождество 
 

( ) xarccosxarccos −π=−                                       (3.6) 
 

4. Периодичность: непериодическая функция. 
5. Интервалы монотонности: строго убывает на всей облас-
ти определения. 

6. Экстремальные значения: локальных экстремумов нет.  
Наименьшее значение на отрезке : [ ]1,1−
 

     
[ ]

( ) 0xcosarcmin
1;1x

=
−∈

. 

 
Наибольшее: 

[ ]
( ) π=

−∈
xcosarcmax

1;1x
. 

 
7. График функции [ ]1,1x,xarccosy −∈= , приведён на 

рис. 3.12 и на рис. 3.13 вместе с графиком «прямой» функ-
ции [ ]π∈= ;0x,xcosy . 
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